Loplikud disjunktsioonid ja konjunktsioonid

o Kuna binaarne disjunktsioon ja binaarne konjunktsioon on
assotsiatiivsed ja omavad ihikuid falsum ja verum ning on
pealegi kommutatiivsed ja idempotentsed, siis alternatiivselt
vdiksime nende asemel kasutada I8plikke disjunktsioone ja
konjunktsioone:

Vo = L A0 = T
V{A} = A ANAD = A
VAUT) = AvVI AAUlN) = AAAT

Praktikas kirjutame \/{A1,...,A,} asemel lihtsalt

A1V ...V A, ning A{A1,...,A,} asemel lihtsalt

A1 A ... N A, arvestades, et valemite esinemise jarjekord ja
kordsus nimistus A1, ..., A, ei ole oluline.



Lauseloogika: Normaalkujud

Lauseloogika keel siintaks on liiane selles méttes, et iiht ja
sama tdevairtusfunktsiooni saab viljendada paljude erinevate
valemitega.

Literaal on valem kujul p v3i —p, kus p on lausesiimbol.
Elementaardisjunktsioon on hy V ...V Iy, kus {f,..., [} on
18plik hulk literaale.

Elementaarkonjunktsioon on h A ... A lp, kus {h,..., I} on
1Bplik hulk literaale.

Konjunktiivne normaalkuju on ci A ... A cm, kus {c1,...,cm}
on 16plik hulk elementaardisjunktsioone.

Disjunktiivne normaalkuju on ¢ V ...V cm, kus {c1,...,Ccm}
on I8plik hulk elementaarkonjunktsioone.



@ Iga valemi jaoks saab jarkjargulise imberkirjutamise teel leida
temaga loogiliselt ekvivalentse konjunktiivse v&i disjunktiivse
normaalkuju.

Teisendusalgoritm:

e implikatsioonid &ra, kasutades A D B < -AV B,

e eitused sisse ning kahekordsed eitused ara, kasutades
“(AAB) & AV B, 2(AV B) & -AN-B, ——A & A,

o disjunktsioonid v&i konjunktsioonid sisse, kasutades
AV(BAC) & (AVB)A(AVC)jaAVT & T vai
ANBVC)e (AANB)V(ANC)jaANL e 1,

e kordused ning vastandpaarid elementaardisjunktsioonides ja
-konjunktsioonides dra, kasutades idempotentsiseadusi
AVA& A ANA & A, vilistatud kolmanda seadust
AV -A & T ja vastuolu seadust AN -A & L,

e triviaalsed elementaardisjunktsioonid ja -konjuktsioonid &ra,
kasutades lihikute seadusi AN T < A AV LI < A

@ Saadud kuju vGib veel optimeerida kasutades absorptsioone
ANAVB)<s AjaAV(AANB) < A



